Matematica 122 ano

RevisOoes Geometria 112 ano-------=====-=cceauu- Prof.Modnica Pinto

Produto escalar
1. Calcula (u-Vv), sendo:

a) u=(12)ev=(-13); D) u=(3,2) e u=(-2,3);

Sol.a.5b.0

2. Determina o produto escalar de dois vetoresu! ! I' sabendo que

ol ! tuL = nnglp)! %
3. Sabendoque [[Ir]| 1 1MMG!-b =110 11 1(alb) = 2! determina || 1]
4. Determina a!-! ,sabendoquel|@al|=2" e b= —3T.
5. Determina! de modo aque osvetoresa! (! 'k) e bt 1l , 1) sejam perpendiculares.

6. Na figura estd um tridngulo equildtero ["# ] cujo perimetro é 30
cm.

Determina " IT" 1 17" 11" | AB- 1" |

Retas
1. Determina o angulo formado pelas retas AB e r sendo

A(2,0,1),B(-1,1,-1)e (1 111z) 1 (111 110) + k(2! 1IWT)1 | €!

Sol: I"#

2. Considera, num referencial o.n. x0y, as retas r e s, definidas respetivamente, por:

ri(y) =(13)+k(02), ke R sy =1-x! |

Sol I"#

3. Determina, em grau, o valor arredondado as décimas da inclinacdo da reta definida pela equacao:
a) (xly)! () k(B)UNME TR b) y=11142 c x—=!r11

Sol:a.56,3° b.1108,4°!c.26,6°!!l



4. No referencial da figura estdo representadas duas retasres.

>

Sabe-se que: y
¥ O ponto A é o ponto de intersecdo das retas r e s e tem de r
coordenadas (-1,0) B
¥ Areta r forma um angulo de 45°comaretay =!

¥ Areta s interseta o eixo das ordenadas no ponto B e tem inclinagdo 60° 45°

Determina:

a) Ainclinagdo daretar;

b) O declive daretas;

¢) Aequacgdo reduzidadaretar
d) Aequacgdoreduzidadaretas
e) As coordenadas do ponto B

Sol: a. I"#$ AbIW3 .y = —x =1 1d.y = V3! ++/T 1.(0IVT)

5. No referencial o.n. da figura estd representada uma circunferéncia de equacdo x2 + (1 | 2)' =1I"

\ . ~ . y
e uma reta r tangente a circunferéncia no ponto P(3,-2)
a) Determina o valor, arredondado as unidades, da inclinagdo
P
daretar. ¢ e

b) Define por uma condigdo a parte colorida da figura, O// :
P

incluindo a fronteira.

! 17
ol 1]yl P12 —ZZA%20 1yl 1)2 > "
Sol.a.37°! 1. x=>11lyl OAl! ;o AxS y! )=

6. Escreve as equacdes vetorial e cartesiana da reta que contém A e é paralela ao vetor u.
a) A0,0,bhlm e 21
b) ! (1,2!) ;" =(0,2,1)

7. Para cadauma das seguintes retas indica um ponto que lhe pertenga e um vetor diretor:

gy, b=
a) ml——=-=2z-! d)!!!{!!g
er L ryl2
[ [ A
b) tii—t =m =2 e 1M1 —11z=1
1
) 11 Bl =11 =5 w2l =121 21 91 1
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Sol. A)P(=1,0!) u= B2 b. PG, IMN)u=C 01 e, (¢ 1!:—!! Pd. Pt qunte.
por!l"IH#$%& N (11 TIHNC L et £ (:—!! ,2)! rrmng

Aplicagdes do produto escalar

mediatriz de[AB]

Sol: ! | 11 +1

Através do produto escalar determina uma equacgdo da circunferéncia de didmetro [AB], sendo A(0,2) e B(4,2).
Identifica o raio e centro da circunferéncia.

Sol: 1x! 1)L #1111 1) =1
Determina, num referencial o.n. Oxy , uma equagdao do plano tangente a superficie esférica de centro
C!!H!%),noponUJAUquy

Sol: 2x+2y! 11 111

Na figura estd representada uma esfera de centro C e um plano 8 tangente @ mesma no ponto A.
Num referencial o.n. a esfera é definida pela condi¢do (x—1)? +

y izl D2

O ponto A tem de coordenadas (3 ,-1, 2).

a) Escreve as equagdes cartesianas da reta t que passa em A e

tem a direcdo do vetor I = (1 1L 11!,

b) Mostra que o plano | pode ser definido pela equagdo

Px! DI L

sola. =21 11 2111 111

Planos

Relativamente a cada um dos seguintes planos, indica um vetor normal e um ponto que lhe pertenca:

a. x-1! (y+3)+2(z—-5)=0
b. 3X! y+2z=3;
c.2x+3y—§+1=0

Sol.a. P(1,—3,5)!T" 1 (11 !!!)b.P(!,O,;),ﬁ=(3,—1,2) c.P(—%,0,0),ﬁ! (2,3,! !—)
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2. Na figura estd representada uma piramide quadrangular regular. O ponto M é o centro da base.
Em relagao a um referencial o.n. sabe-se que

¥ M(0,1,-3)
¥ V(2,0,-1)
a) Mostraque 2! ! y+ 2! +7 =1 é uma equagdo do plano que contém a base da
piramide.
b) Determina o valor de ! para qual o ponto ! ! Il 111 4 1) pertence ao plano que

contém a base da piramide.

Sol.b.! | —=

3. Escreve uma equacdo cartesiana do plano definida pelo ponto A(0,!!! ) e pelos vetores m =
(qomnim =

SoL!!1 11 11 I

4. Determina uma equacdo geral do plano definido pelo A(0!01) e pelo vetoresm ! (I!,—=1)!Il n =
ranmntr,

SoL ™" 11" 11"l 6!l
5. Determine uma equacao cartesiana do plano ! definido pelos pontos
A r,omn = necty,t
Sol.!" 11" 11111
Posicoes relativas Planos e Retas
1. Estuda a posigao relativa entre a reta e plano apresentados:
a. tmmarnyr ar3)y+k-(1,21), keER ea:!l6! ! ly+1z! 5=0
1l z
b. s:!!!—! Py . e a2yl z=1
Sol. a. Perpendicular b. Paralelo
2. Estuda a posicdo relativa entre os planos:
a. a: 3t +20 0L 1nel s D Iyl 1z |

b. rmrrrrr et el sox! 1IN T =0

Sol. a. Perpendiculares b. Paralelos
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3. Considera , num referencial o.n. "#3$ , uma pirdmide regular de base

guadrada.

¥ O vértice V da piramide pertence ao semieixo positivo 0z
¥ A base da piramide esta contida no plano xOy
¥ Aaresta [PQ] é paralela ao eixo Oy
¥ O ponto Q tem de coordenadas (2,!,0!
a) Sabendo que, na unidade considerada, o volume da piramide é
igual a 32, mostre que a cota do vértice! éigual a 6.

b) Mostre que o plano !"# pode ser definido pela equacdo

Il z=6
c¢) Determina uma condicdo que defina a reta que passa na origem do referencial e é perpendicular ao
plano I"#

d) Justifica que a interse¢do da aresta [!" | com o planod =! é o ponto M(1,1,3)

Sol.c!. (!,!!'z) =(0!0!)+! (0!, ,1)keR
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