Ficha de Exercicios
Matematica A — 10° ano de escolaridade Prof. Jorge Pinto

Tema: Geometria Analitica Subtema: Geometria Analitica no plano

1. Considera em R? o ponto A = (_?p +5-1— p) , comp € R. Para que o ponto A esteja situado no 1°

quadrante, p devera pertencer a :

(A) 1-1,15[ (B)  ]-oo -1 (C) ] =1,+0o] (D) ]—=0,15]
Sol.B
2. Acondigdo x>-2 A y>3 define, em, R? uma regido sombreada.
Um ponto P que pertenca a essa regiao, pode ter coordenadas:
A (-2,3) ®) (-2.7) ©) (-1,3) (D) (—3,\/7)
Sol.B

3. Num plano munido de um referencial o0.n. considere 0. segmento de reta [AB].
Sabe-se que M (1 13) € o ponto médio de [AB] e que ‘A tem de coordenadas (0,2).
Determine a equacao reduzida da mediatriz de [AB].

3 4
Sol.y=gx—1—s

4. Considere, num referencial o.n. Oxy, os pontos 4 (—2,1) e B (2,—3).

4.1. Calcule a distancia entre os pontos 4 e B.
4.2. Determine a equacao reduzida da reta mediatriz de [AB] .
4.3. A equagdo x’ +7)° —4x+6y+12=0, representa uma circunferéncia cujo centro é um dos

pontos dados: Determine qual é esse ponto e o valor do raio da circunferéncia.

Sol. 414V2 42y=x-1 43 pontoBer=1

5. Num plano munido de um referencial o.n. considere os pontos A(1,0) , B(2,—5) e C(3,4) . Escreve a

equacao reduzida da circunferéncia:

5.1. que tem centro em A e passa por C ;
5.2. Que tem por diametro o segmento de reta [AB] ;
5.3. Que tem centro em C e raio AB .

2 2
Sol. 5.1 (x — 1)2 +y2 = 20 5.2(x——)+(y+5) =2 53(x-32+(y-47=26



6. Em R?, uma condigédo que define o conjunto de pontos representado a sombreado na figura, é:

(A) y2xAx>3Ay<-2AxZ0

(B) y<xAx<3Ay2>2-2Ax20

Y

3.

(C) (y<xAXx<3AY2-2Ax20) Vv (x=3Ay=-2) o 13 X

D) (y<-xAx<3Ay2-2Ax20) v (y=3Ax=-2) 2

Sol. C

7. Considere, no plano, os seguintes pontos:

7.1.

7.2.

7.3.
7.4.

4(32) 5 B(0-3) e C(-2p.0")

Calcule as coordenadas do ponto médio de [AB] .

Determine uma equacao da reta mediatriz de [AB] .

Determine p € R, de modo que o ponto C.pertenca a bissetriz dos quadrantes pares.

Determine as coordenadas de um ponto H pertencente a reta de equagdo ¥y =5 de modo

que, na unidade considerada, Z—I =5.

sol. 7.1)(%,—%) 7.z)y=—§x+§ 73y p=0vp=2 7.4)(7,5)ou(—1,5)

8. Escreva uma condic¢ao que caracterize o conjunto de pontos do plano representado a sombreado na figura

seguinte:

Sol. (ySxAy=-3Ax<2Ay<0)VH=xA2<x<4)

2

9. Sabe-se que o ponto P (k,l) pertence a circunferéncia de equagao (x— 1)2 +(y+ 1) 4.

Qual é o valorde £?

(A) 1

(B) -1 (V) (D) 4

Sol. A



10.

11.

12.

13.

14

15

. A figura representa, em referencial o.n. Oxy:

Mostra que a equagéo x? + 2x + y2 — 8y = 8 € uma equagao de uma circunferéncia de centro no ponto
q q y y

de coordenadas (—1,4) e raio 5.

Determina as coordenadas do centro e o raio da circunferéncia definida pela equagao
x2—6x+y*+4y=3
Sol C(3,-2) e raio = 4

Identifica o lugar geométrico dos pontos cuja distancia ao ponto A(—1, 2) é igual ao dobro da distancia
ao ponto B(5,2) .

Sol. circunferéncia de centro (7,2) e raio = 4

Considera o ponto P(1+ 4k ,5k — 6) ,com ke R . Determina para que valor(es) de k se verifica que:
13.1.P pertence a uma reta que passa por C(2,4) e é paralela ao_eixo das abcissas;
13.2.P pertence a uma reta que passa por A(—5,4) e é paralela ao eixo das ordenadas;
13.3.P pertence ao 4° quadrante;
13.4.P pertence a bissetriz dos quadrantes pares.
16 5

Sol. 131K =2 132k=-2 13.3ke]——,—[ 134k =2
2 4°5 9

. Determina k e R por forma a que o ponto A(k? + 6, 5k) pertenga a bissetriz dos quadrantes impares.

Sol.k=2vVv k=3

e acircunferéncia de equagdo x? + 6x + y?> + 5 = 0;

e oponto FE, centro da circunferéncia;

e 0s segmentos _de reta [AB] e [CD], paralelos ao eixo das

abcissas e tangentes a circunferéncia em A e C, respetivamente.

15.1.Determina o centro e o raio da circunferéncia.
15.2.Considere o ponto P(k—7,\/§). Determine kelIR, de forma que o ponto Ppertenca a

circunferéncia.

15.3.Escreva uma condi¢ao que caracterize a regidao do plano sombreada na figura.

Sol. 15.1. centro (=3,0) r=2, 152.k=5Vk=3 153. (x +3)?+y2>24A-3<x<0A-2<y <2



16. Considera a condigdo (x + 1)+ (y — 1) < 2Ax = 0.
Em qual das opgbes seguintes esta representado, em referencial o.n Oxy, o conjunto dos pontos

definidos por esta condi¢ao?

A. B. C. D.

Sol. C

17. No plano munido de um referencial o.n. Oxy, considere o.conjunto de pontos definido pela condigao
~(y<O0vy=x).
Em qual das opgdes seguintes se encontra esse conjunto de pontos representado?
(A) (B)

(C) (D)

Sol. B



18. Na figura ao lado estao representados, em referencial o.n. Oxy:

e parte da reta que contém a origem e o ponto 4(-3,-3).

e parte da reta que contém a origem e o ponto B(3,-3). -3

e a circunferéncia onde os pontos 4 e B sao extremos de um
didametro. A,

Qual das condigcbes seguintes pode definir o conjunto de pontos do
plano representado a sombreado na figura?

(A) y2x A yz2—x A y<-3 A x2+(y+3)2S9

(B) (x+3)2+y2£9 A(yzxvyz—xv y<-3)

€ (y2xvyz—xv y<=3) A x2+(y+3)2£9
D) ySx Ay<—x A y<-3Aa x2+(y+3)2S9
Sol. C

19. Considera num plano onde esta instalado um referencial ortonormado xOy , os pontos A(7,4) ,
B(3,12) e(C(5,-2).
Escreve a equacao reduzida da circunferéncia que passa pelos pontos A, Be C.

sol. (x+3)%2+ (y—4)? =100

20. Num plano em que esta fixado um referencial o.n. considera os pontos A(—2,3),
B(4,—1) e C(3,4).

20.1. Escreve a equacao reduzida da mediatriz do segmento de reta [AB].
20.2. Mostra que o ponto C pertence a mediatriz do segmento de reta [AB].
20.3. Determina a area do triangulo [ABC] .

Sol. 201y = Sx —% 2024 = 2 X3 —i é uma proposicio verdadeira. 20.3. 13 u.a



21. Considere, num plano munido de um referencial o.n. Oxy, os pontos P(1,2), Q(—2,-2) e
R(k,k —1),comk € R.

21.1.Escreva uma equacao reduzida da reta paralela a bissetriz dos quadrantes pares e que contém o
ponto médio de [PQ].
21.2.Determine o valor de k de modo que R:

21.2.1.Pertenca ao 4° quadrante;
21.2.2. pertencga a reta PQ;
21.2.3. pertenga a mediatriz de [PQ].

Sol. (w 2+(‘2))=(—§,o) 21.4y=-x-7 2121 k€l0,1[ 2122k=-5 2023 k=

2 2

22. Dados os pontos F(—2,4) e B(6,4) , indica as coordenadas do_ponto equidistante de F e de B que

pertence aos eixos das abcissas.
Sol: (2,0)
23. Um tridngulo isdsceles tem por base [AB], em que A(3,—1) e B(5,3). Determina as coordenadas do outro

vértice C, do tridngulo, sabendo que pertence a reta de equagéo y = —x.
Sol: €(—6,6)

24. Na figura esta representada, num referencial ortogonal e monométrico xOy, uma circunferéncia
que passa nos pontos A4, O e B.
Sabe-se que: 4

e asemirreta OB é a bissetriz do 1.° quadrante;
e asemirreta OA é a bissetriz do 2.° quadrante;

e aordenada de A éigual a um quinto da
ordenada de B;

e aarea do tridngulo [0AB] é iguala 5 u.a.;

e [AB] éum didametro da circunferéncia.

Determine:

24.1. as coordenadas dos pontos A € B;

24.2. uma equacao cartesiana da circunferéncia de diametro [AB].

Sol.241A(-1,1) B(5,5) 242 (x—2)%+(y—3)2=13



25. Na figura encontram-se representadas, em referencial o.n. xOy, as retas r e s e a circunferéncia

r A

de equagdo x?+y?—4x—10y =0 y

Sabe-se que a reta r passa no ponto A(—3,7) e na origem do referencial e A /_\

7 . S
que a reta s passa no ponto A e é paralela ao eixo Ox.

25.1. Determine as coordenadas do centro da circunferéncia e o seu

raio.
25.2. Represente através de uma condi¢ao a regido sombreada, incluindo a sua fronteira.

25.3. Seja B o ponto de coordenadas (2, —5). Determine a equacéo reduzida da mediatriz de [AB].

Sol. 25.1C (2, 5) e r =v29. 25.2 (x—2)2+(y—5)2s29/\(y27Vys—§x) 253y="x+>

26. Na figura estéo representadas, num referencial o.n. xOy, duas circunferéncias C,e C,.
Sabe-se que:

e a circunferéncia C, tem centro no ponto A(—3,3) € é tangente aos eixos coordenados;

e a circunferéncia C, tem centro no-ponto médio de [0A] e contém a origem do referencial.

4

Qual das seguintes condi¢des define a regido a sombreado? c

(A)(x—3)2+(y+3)229A(x_§)2+ y+g)zsg

2

(B) (x+37+ (v -2 9 (x+3) +(y -2
(D) (x +3)2+ —3)2 23 A (x+3) + (y-

(x+3)
(C><x+3>2+<y—s>2ng(x+g)2+
(+9 + (-9’ =

Sol. Opgédo C

v



27. Na figura estao representados, num referencial o.n. Oxy:

e a circunferéncia de centro C, de equagido (x — 4)? + (y — 3)? = 4 e que passa pelos pontos
A, BeD,;
¢ areta AB, perpendicular ao eixo Ox e que passa pelo centro C da circunferéncia

¢ areta OB, que passa pelo ponto D

a) Determine as coordenadas dos pontos de intersegdo da
circunferéncia com a bissetriz dos quadrantes impares. D

b) Defina através da equacéao reduzida o conjunto de pontos P tais

que OP = CP. 0

c) Defina, por meio de uma condicdo, a regido sombreada,
incluindo a fronteira.

7+N7 7+7 7—=N7 7—=A7 4 25 5
2\/—, 2\/—)6‘( V7 \/—) b.y=——x+? c.(x—4)2+(y—3)2S4/\xS4-AySZx

sol.a. ( ) 3

28. Na figura estao representados, num referencial o.n. Oxy: S
e acircunferéncia de centro A (—1,2) que passa na.origem do referencial; / 3_33

e 0 ponto B que pertence a circunferéncia e tem ordenada 3 e abcissa |" H‘“‘R_
. \ AT
positiva; \ T
e areta r, mediatriz de [OB]. —v e

Defina, por meio de uma condi¢cao, a regido sombreada, incluindo a
fronteira.

Sol. (x+1)2+(y—2)? <5Ay = —;x+2

29. Na figura estao representadas, num referencial o.n., Oxy a circunferéncia de Y

centro € definida por x2 + y? — 4x + 6y = 3 e a reta AC. Sabe-se ainda que A

€ um dos pontos de interse¢ao da circunferéncia com o eixo das ordenadas.

Defina, por meio de uma condi¢ao, a regiao sombreada, incluindo a fronteira.

Sol. (x—2)2+(y+3)2 <16 Ax=20Ay >+3x—3-2V3

v



30. Na figura esta representada, num referencial o.n. xOy, a circunferéncia definida pela equagao
(x —2)? + (y — 2)? = 8, circunscrita ao quadrado [AOBC].

Sabe-se que:

e o0s vértices A e B do quadrado pertencem aos eixos
coordenados;

e areta AB é paralela a bissetriz dos quadrantes pares e passa

pelo centro da circunferéncia;
e [ADEB] é um trapézio isosceles;
e D é o ponto médio de [AC].
30.1. Determina as coordenadas de todos os vértices do quadrado.
30.2. Determina uma equacao reduzida da reta AB.

30.3. Escreve uma condigao que defina a regido do plano a sombreado, incluindo a fronteira.
Sol. 30.1 A(0, 4), O(0, 0), B(4,0)e C(4,4) 302 y=—x+4 303(x20 A y>20 Ay<—x+4) v(x<4 A y<4 A y>2—x+86)

31. Considera, num referencial o.n. xOy, o ponto P(k,k — 1), k € R. Sejam A(1,2) e B(—2,—2). Qual é o

valor de k de modo que a distancia entre A e P seja igual a distancia entre B e P?
5 5 1 1
(A) (B) - (C) == (D)
Sol A

32. Na figura esta representada, num referencial o.m. x0Oy, a circunferéncia de centro C(3, 2) e raio 3.

Os segmentos de reta [AD] e [BC] sao paralelos ao eixo Ox e o segmento de reta [AC] € paralelo ao

eixo 0y. y
D A
Escreve uma condigao que defina a regido representada a
sombreado, incluindo a fronteira.
O x

Sol.((x—=3)2+(y—2)229AN 0<x<3A 2<y<5)V(x-3)24+@—-2)?<9Ax=3A y=2)



33. Considera, num plano munido de um referencial o.n. xOy, os pontos de coordenadas A(—1,2), B(—3,6)
e C(2,-3).
33.1. Determina uma equacgao da mediatriz de [AC]. Apresenta a resposta naformay = ax + b, coma,b €
R.
33.2. Escreve uma equacéao da circunferéncia de centro no ponto médio de [AB] e que passa pelo ponto
C.

33.3. Escreve uma equacgéo da circunferéncia, circunscrita ao triangulo [ABC].

3 4
S0l.331 y="x—— 332(x + 2)2 + (y- 4% = 65 33.3 (x — 58)2 % (y-34)% = 4505
50 5

34. Qual dos seguintes conjuntos de pontos do plano (indicados a sombreado) pode ser
definido pela condigdo (x —2)2 + y?2 <4A(x—1)?+y?>1Ay<x?
(A) (B)

Sol. B
35. No referencial, estdo representadas duas circunferéncias e a bissetriz dos
quadrantes pares.
Escreve uma equacgao da circunferéncia:

35.1.De centro C e que passa por O;

Xy

35.2.De centro em O representada na figura;

35.3.Define analiticamente a regidao sombreada

Sol.35.1 (x+1)?2+(y—1)2=2 352 x*2+y?2=4353 (x+1)*+(@y—-1?<2 A x*+y?°>4 A y<—x



